
 www.mrtavakoli.ir           مقدممحمدرضا توکلی  سطح و حجم : فصل ششم  هفتم  ریاضی

 

1 

 

 هفتمریاضی 

 :ششمفصل    

 سطح و حجم                                
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 www.mrtavakoli.ir           مقدممحمدرضا توکلی  سطح و حجم : فصل ششم  هفتم  ریاضی

 

2 

 

 آموزید:آنچه در این فصل می

 هایی دارند؟شکل های یک بعدی، دو بعدی و سه بعدی چه ویژگی 

 های هندسی و غیرهندسی چه تفاوتی دارند؟حجم 

 آوردن تعدادشان چیست؟های منشوری چیست؟ فرمول به دستاجزای حجم 

  جانبی با مساحت کل چیست؟تفاوت مساحت 

 آوریم؟چگونه حجم و مساحت منشور و استوانه را به دست 

 گسترده شکل ها چیست؟ 

 شوند؟ها از زوایای مختلف چگونه دیده میحجم 
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 های هندسیاول: حجمدرس 

 بعد در هندسه: 1بخش

 تونه ابعاد مختلفی داشته باشه:در هندسه هر شکل می 

 

  هایی که اطراف ما هستند سه بعد دارند.و جسمنقطه هیچ بعدی نداره. خط یه بعد داره. صفحه دو بعد داره 

 .حجمگیم: های سه بعدی صحبت کنیم که بهشون میما در این فصل قراره در مورد شکل

 

 های هندسیحجم: 2بخش

 ها دو دسته دارند:به صورت کلی حجم 

 های غیرهندسی:حجم (1

 های هندسی: حجم (2

 های هندسی خودشون چهار دسته اند:حجم 

 کروی: (1

 منشوری: (2

 هرمی: (3

 ترکیبی:  (4
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 های منشوریاجزای حجم: 3بخش

 شوند. مثال:گذاری میداد پهلوها نامعهای منشور با توجه به تحجم 

 هر منشور ....... قاعده دارد. گوییم.موازی و همنهشت در منشور .............. می هایسطح به 

  تعداد اضلاع قاعده یک منشورn .پهلو ........... است 

 ها معمولا به شکل ......... و گاهی ......... هستند.گوییم. این سطحمنشور ........... میهای اطراف به سطح 

 گوییم.ها ........... میبه محل برخورد سطح 

  یک منشورn :پهلو ................ یال دارد. مثال 

 گوییم. ها .......... میلبه محل برخورد یا 

  یک منشورn د.پهلو ......... راس دار 

  یک منشورn .پهلو ......... وجه دارد 
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 :1مثال

 

 

 

 

 

 

 

 

 ها را بیابید.ها و تعداد وجهها، تعداد یالپهلو تعداد راس 10در یک منشور : 2مثال

 

 های آن را بیابید.یال است. تعداد راس 18یک منشور دارای  :3مثال

 های آن را بیابید.راس است. تعداد یا 22یک منشور دارای  :4ثالم

 ها را بیابید.ها و یالهای جانبی، راسهای زیر تعداد وجهدر هر یک از شکل: 5مثال
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 مقطع زدن: 4بخش

  وقتی یه شکل سه بعدی رو با یه صفحه قطع کنیم، به این کار مقطع زدن

 شه.میگن و به اون سطح ایجاد شده، سطح مقطع گفته می

 تواند باشد؟هایی میسطح مقطع یک استوانه چه شکل: 1مثال

 

 

 مقطع یک کره چیست؟ :2مثال

 تواند باشد؟مقطع یک مکعب چه چیزهایی می: 3مثال

 

 ها موازی است.اکثرا منظور از مقطع منشور مقطعی است که با قاعده نکته:

 شوند؟ رسم کنید.های مختلف به چه شکل دیده میهای رسم شده از جهتهر کدام از حجم :4مثال
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 شوند؟ رسم کنید.ها از بالا به چه شکلی دیده میهر کدام از منشور :5مثال

 

 

 

 

 های زیر را رسم کنید.مقطع هر کدام از منشور :6مثال

 ب: یک مکعب درون استوانه                  الف: یک منشور شش پهلو                   
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 های منشوری: محاسبه حجممدودرس 

 یادآوری: 1بخش

 خوندید زیاد استفاده میکنیم، خوبه که  دوران دبستانهای مساحت که در از اونجایی که در این فصل از فرمول

 دیم.نشون می S رو یاداوری کنیم. ضمنا مساحت رو در ریاضی همیشه با فرمولا

 مساحت مثلث:                                مساحت مستطیل: مساحت مربع:                       

 مساحت لوزی:                          مساحت متوازی الاضلاع:                             مساحت ذوزنقه:

 مساحت دایره:

 اورید.های زیر را به دستمساحت شکل :1مثال

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  فرمول محاسبه حجم مکعب و مکعب مستطیل رو هم از قبل میدونید. حجم رو در ریاضی همیشه باV  نشون

 میدیم.

 حجم مکعب:                                                    حجم مکعب مستطیل:
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 های رو به رو را به دست آورید.حجم شکل :2مثال

 

 

 محاسبه حجم منشور و استوانه: 2بخش

 های منشوری)منشور و استوانه( کند. برای محاسبه حجمحجم یعنی جایی که که یک جسم سه بعدی اشغال می

 کنیم. ارتفاع یک منشور یعنی ................................زیر استفاده میاز فرمول 

 

 

 های داده شده را بیابید.حجم شکل :1مثال
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 اورید.دستهای زیر را بهحجم شکل: 2مثال

 

 مانند: ،شودبرای اندازه گیری حجم از واحدهای مختلفی استفاده می: 1نکته

 متر مکعب است.هر متر مکعب .............. لیتر و هر لیتر .............. سی سی یا سانتی :2نکته

 دست آورید.حجم اشکال زیر را به: 3مثال
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 کاربرد حجم: 3بخش

تر آب در خود متر است. این منبع چند لی 3متر و ارتفاع آن  4/1منبع آبی به شکل استوانه است که قطر آن  :1مثال

 دهد؟جا می

 60متراست. این حوض را با شیر آبی که در هر دقیقه  5/1و  3و  4حوضی به شکل مکعب مستطیل با ابعاد : 2المث

 کشد تا حوض پر شود؟کنیم. چند ساعت طول میشود پر میلیتر آب وارد آن می

 

آب این است.  مترسانتی 8سانتی متر و شعاع قاعده آن  30یک پارچ به شکل استوانه است که ارتفاع آن : 3مثال

ریزیم. چند لیوان متر است میسانتی 4اشان و شعاع قاعده 10هایی به شکل استوانه که ارتفاع آن پارچ را در لیوان

 شود؟پر می

 

متر است. حجم این منشور  3و ارتفاع  5متر و قاعده آن متوازی الاضلاعی به قاعده  10ارتفاع یک منشور  :4مثال

 چند لیتر است؟

 حجم ستون شکل مقابل را یک بار به صورت تقریبی و یکبار به صورت دقیق حساب کنید.: 5مثال

 

 

 

 

 

 5و  12، 25یک جعبه دستمال کاغذی به شکل مکعب مستطیل داریم که ابعاد آن  :6مثال

 گیرد؟جا می 24و  30، 50ها در کارتنی به مکعب مستطیل با ابعاد است. تعیین کنید چه تعدا از این جعبه
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متر است. وقتی خاک کنده و بیرون ریخته  4/0ایم. شعاع دهانه این چاه متر حفر کرده 12چاهی به عمق : 7مثال

متر به  5و  4شود. اگر خاک این چاه بعد از بیرون ریخته شدن در سطحی به ابعاد برابر می 3/1شود حجم آن می

 فاع خاک چقدر خواهد بود؟ارتطور یکنواخت ریخته شود تا یک مکعب مسطیل به وجود آید، 

 

 

 مساحت جانبی و مساحت کلسوم: درس 

 گسترده یک شکل: 1بخش

 آید.زمانی که یک حجم را باز کرده و روی صفحه پهن کنیم، گسترده آن به دست به دست می 

 های زیر را رسم کنید.گسترده شکل :مثال
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 مساحت جانبی و مساحت کل: 2بخش

 مساحت جانبی:

 مساحت کل:

ها را به دست های منشوری مساحت جانبی و مساحت کل شکلحجمدر مثال بخش قبل با کمک گسترده : 1مثال

 آورید. تلاش کنید فرمولی برای این محاسبه استخراج کنید.

 

 فرمول مساحت جانبی:

 فرمول مساحت کل:

 آورید.دستهای زیر را بهمساحت جانبی شکل :2مثال

 

 مساحت کل هر شکل را بیابید.: 3مثال
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 دهد. مساحت جانبی آن را بیابید.شکل مقابل گسترده یک منشور را نشان می :4مثال

 

 مساحت جانبی و مساحت کل در کاربرد: 3بخش

متر است.  4متر و ارفاع آن  3/0پهلوست که هر ضلع آن  6ستونی به شکل منشور  :1مثال

 خواهیم دور تا دور آن را کاشی کنیم. به چند متر مربع کاشی نیاز داریم؟می

 

   :2المث

 

 

 

 

 

  :3مثال

 

 

  :4مثال

 

 

 

 

  :5مثال
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  :6مثال

 

  :7مثال

 

 

 یک مسئله باحال و فکری: 4خشب
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 حجم و سطحچهارم: درس 

 هامقایسه حجم: 1بخش

هایش کنیم که عرضبار آنرا طوری لوله میسانتی متر داریم. یک 40و  60یک مستطیل به طول و عرض  :1مثال

هایش روی هم هم قرار بگیرند. حجم استوانه را در هر کنیم که طولروی هم قرار گیرند و بار دیگر طوری لوله می

 فت؟توان گرای میها چه نتیجهآورید. از مقایسه این حجمحالت به دست

 

 

 

 توان گرفت؟ای میمساحت جانبی دو استوانه را به دست اورده و با هم مقایسه کنید. چه نتیجه 1در مثال :2مثال

 

 آورده و با هم مقایسه کنید.مساحت کل دو استوانه را به دست 1در مثال :3مثال

 

کند. کدام یک چای بیشتری اده مییک شرکت تولید چای از دو نوع بسته بندی برای ارائه به مشتریان استف: 4مثال

 دهند؟در خود جای می

 

 

 کند؟شود. کدام یک ورق کمتری مصرف میبرای بسته بندی از ورقه گالوانیزه استفاده می 4در مثال  :5مثال
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  :6مثال

 

 

 

 

 : 7مثال

 

 

 

 حجم حاصل از دوران: 2بخش

  شود.در فضا حجم ساخته می چرخاندن یک سطح حول یک محوربا 

 شود؟ شکل حاصل را رسم کنید.در هر مورد چه حجمی حاصل می :1مثال

 الف: دوران دادن یک مستطیل حول طول آن

 ب: دوران دادن یک مستطیل حول عرض آن

 دایره حول قطر آنج: دوران دادن یک 

 د: دوران دادن یک نیم دایره حول قطر آن

 ه: دوران دادن یک ربع دایره حول شعاع آن

 ثلث قائم الزاویه حول یک ضلع قائمهو: دوران دادن یک م
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 ایم. حجم شکل حاصل را بیابید.را حول طولش دوران داده 3و  2مستطیلی به ابعاد  :2مثال

 

 ایم. مساحت جانبی شکل حاصل را بیابید.سانتی متر را حول عرضش دوران داده 6و  4مستطیلی به ابعاد  :3مثال

 

تقارن مستطیل است. مستطیل را حول خط چین در شکل رو به رو خط چین محور : 4مثال

 دهیم. حجم شکل حاصل را به دست آورید.درجه دوران می 180

 

 

 


