
حاتم زاده: تدوین  
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بنظر شما از سه نقطه ي غیر واقع بر یک خط چند دایره می گذرد؟

  

.درباره ي  تعداد دایره هایی که از سه نقطه ي واقع بر یک خط می گذرند، بحث کنید

یرهدا: فصل اول   

 

 

بنظر شما از سه نقطه ي غیر واقع بر یک خط چند دایره می گذرد؟: تمرین  

 

 

 

درباره ي  تعداد دایره هایی که از سه نقطه ي واقع بر یک خط می گذرند، بحث کنید: تمرین  

 

 

 



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

 

 

 

 

 

 



حاتم زاده: تدوین  

 

 دبیرستان نمونه دولتی شهید احمدي روشن 

3 

یرهدا: فصل اول   

: مثال

 

:مثال  

 

 

 

 



حاتم زاده: تدوین  

 

.ان هاي محصور بین دو وتر برابر باشند، آن دو وتر برابرند
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ان هاي محصور بین دو وتر برابر باشند، آن دو وتر برابرندیعنی اگر کم. 

 

یرهدا: فصل اول   

:مثال  

 

 

 

 

 

 

. عکس قضیه فوق نیز صادق است  

:اثبات  
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باشد، آنگاه بیشترین  Cدایره خارج از  Mمطابق شکل اگر نقطه  :بیشترین و کمترین فاصله ي یک نقطه  خارج  دایره از نقاط دایره

  .است MBو کمترین فاصله آن برابر MAاز نقاط دایره برابر Mفاصله ي

                                                                                                                      

 

 

:اثبات  

 

 

 

: تست
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حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

 

 

 

 

 

:اثبات  

 

 

 

 

 

 



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

 

 

 

 

:اثبات  

 

 

 

 

 

 

:تست  
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حاتم زاده: تدوین  

 

 

  .از آن را در اختیار داریم، شرح دهید
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از آن را در اختیار داریم، شرح دهید Cو A  ،Bروش رسم دایره اي که سه نقطه ي متمایز 

یرهدا: فصل اول   

احت در دایرهمحیط و مس  

 

 

 

 

:اثبات  

 

 

 

 

روش رسم دایره اي که سه نقطه ي متمایز : تمرین
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:مثال  

 

 

 

 

:مثال  

 

 

 

:مثال  

 

 

 

:اثبات  

 

 



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

 

 

 

: مثال

 

 

 

 

 

 

 

:اثبات  

 

 



حاتم زاده: تدوین  

 

می گذرد چند  Mباشد، طول کوتاهترین  و بزرگترین وتري که از 
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)نقطه اي داخل دایره  ,10)C O  5باشد وOM   باشد، طول کوتاهترین  و بزرگترین وتري که از

 

یرهدا: فصل اول   

:اثبات  

 

 

 

 

 

 

:اثبات  

 

 

:اثبات  

 

 

)نقطه اي داخل دایره  Mاگر : مثال ,10)

  ؟است
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  :اثبات

  

 

  .را بیابید ACطول ضلع . در شکل زیر اضلاع مثلث بر دایره مماسند: تمرین

  

 



حاتم زاده: تدوین  

 

  

 

 دبیرستان نمونه دولتی شهید احمدي روشن 

16 

یرهدا: فصل اول   

 :مثال

  

  

 

    

  

  

  

  )اثبات آ 

  

  

  )اثبات ب

 

 



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

  ) اثبات پ

  

  

  )اثبات ت

  

  

  

  

  )اثبات ث

  

  

  

  

  :مثال
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: تکلیف

  

  

  

  



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

 :نتیجه
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 :تست
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  :تست

  

 



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   
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  :تست

 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 



حاتم زاده: تدوین  

 

  

  

  

  

  .مشترك خارجی دو دایره بیابید 
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 فاصله ي نقطه ي تماس دو دایره را از مماس. مماس خارج اند 13

 

یرهدا: فصل اول   

  

  :اثبات

  

  

  :اثبات

  

  

  

  :اثبات

  

  

  

13و  7دو دایره به شعاع هاي : مثال
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  :اثبات

  

  

  

 :مثال

  

  

  

  

 :مثال

  

 :مثال
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 :مثال

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  :اثبات

  

  

  



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

  

  :اثبات

  

 :مثال
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 :تست

  

  

  

  

  

  



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  :اثبات



حاتم زاده: تدوین  

 

  

  

  .با توجه به شکل زیر شعاع دایره محاطی مثلث را بر حسب محیط و مساحت مثلث بیان کنید
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  .یطی استچون نیمسازهاي زوایاي داخلی هر مثلث همرس اند، پس هر مثلث مح

با توجه به شکل زیر شعاع دایره محاطی مثلث را بر حسب محیط و مساحت مثلث بیان کنید

  :استفاده می کنیم

 

یرهدا: فصل اول   

  

  

  

چون نیمسازهاي زوایاي داخلی هر مثلث همرس اند، پس هر مثلث مح: نتیجه

با توجه به شکل زیر شعاع دایره محاطی مثلث را بر حسب محیط و مساحت مثلث بیان کنید: تمرین

استفاده می کنیم) 1(از شکل قسمت :اثبات

  

 

 



حاتم زاده: تدوین  

 

  .ند، بیابیداندازه ي پاره خط هایی را که دایره محاطی مثلث بر روي اضلاع مثلث ایجاد می ک

مساحت این مثلث را . تقسیم کرده است

 .به دایره اي گفته می شود که بر یک ضلع از مثلث و امتداد دو ضلع دیگر آن مماس باشد
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اندازه ي پاره خط هایی را که دایره محاطی مثلث بر روي اضلاع مثلث ایجاد می ک.است 15و11،14

تقسیم کرده است 6و4در یک مثلث قایم الزاویه، دایره ي محاطی داخلی، وتر را به دو پاره خط به طول هاي 

به دایره اي گفته می شود که بر یک ضلع از مثلث و امتداد دو ضلع دیگر آن مماس باشد

  .را حساب کنید 3شعاع دایره محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاع به طول ضلع 

یرهدا: فصل اول   

11،14ازه ي اضلاع مثلثی اند: مثال

  

  

  

  

  

در یک مثلث قایم الزاویه، دایره ي محاطی داخلی، وتر را به دو پاره خط به طول هاي : مثال

  .بیابید

  

  

  

  

به دایره اي گفته می شود که بر یک ضلع از مثلث و امتداد دو ضلع دیگر آن مماس باشد: دایره ي محاطی خارجی مثلث

: مثال

    

شعاع دایره محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاع به طول ضلع : تمرین

  



حاتم زاده: تدوین  

 

  .را حساب کنید 5طول خط المرکزین دایره هاي محاطی داخلی و خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به اندازه ي ضلع 

  

  

  .را بیابید 3دایره ي محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به طول ضلع
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طول خط المرکزین دایره هاي محاطی داخلی و خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به اندازه ي ضلع 

دایره ي محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به طول ضلع طول خط المرکزین دایره ي محیطی و

 

یرهدا: فصل اول   

طول خط المرکزین دایره هاي محاطی داخلی و خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به اندازه ي ضلع : تمرین

  

  

  

  

  

  

 :تمرین

  

  

طول خط المرکزین دایره ي محیطی و: مثال

  

 



حاتم زاده: تدوین  

 

است را  3مساحت مثلث متساوي الاضلاعی که راس هاي آن مرکز دایره هاي محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به طول ضلع 
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مساحت مثلث متساوي الاضلاعی که راس هاي آن مرکز دایره هاي محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به طول ضلع 

یرهدا: فصل اول   

  

مساحت مثلث متساوي الاضلاعی که راس هاي آن مرکز دایره هاي محاطی خارجی مثلث متساوي الاضلاعی به طول ضلع : مثال 

  .بیابید

  

  :اثبات

  

  

 :مثال

  

  :مثال

 



حاتم زاده: تدوین  

 

  

  .مساحت ذوزنقه را بیابید
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مساحت ذوزنقه را بیابید. است 8و 2در یک ذوزنقه ي متساوي الساقین محیطی، اندازه ي قاعده ها 

یرهدا: فصل اول   

 :مثال

  

  

  

  

در یک ذوزنقه ي متساوي الساقین محیطی، اندازه ي قاعده ها : مثال

  

 :تست

  

  

  

  

  :اثبات



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

: نتیجه

 :مثال

  

  

  

  

  

 



حاتم زاده: تدوین  

 

  

  .ثابت کنید شکل حاصل از برخورد نیمسازهاي زوایاي داخلی هر ذوزنقه ي متساوي الساقین، محاطی است
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ثابت کنید شکل حاصل از برخورد نیمسازهاي زوایاي داخلی هر ذوزنقه ي متساوي الساقین، محاطی است

 

 

یرهدا: فصل اول   

: مثال

  

ثابت کنید شکل حاصل از برخورد نیمسازهاي زوایاي داخلی هر ذوزنقه ي متساوي الساقین، محاطی است: تمرین

  

  

  

  

  

  :اثبات

  

: مثال

  

  



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

  

  

  

: مثال

  

 :مثال

  

  

  

  

  

 :مثال
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  :تمرین

 .محاط است Rمساحت مثاث متساوي الاضلاعی را حساب کنید که درون دایره اي به شعاع - 1

  

  

ثابت کنید عمود منصف یک ضلع هر مثلث و نیمساز زاویه ي مقابل به آن ضلع، یکدیگر را روي دایره ي محیطی مثلث قطع می  - 2

 .کنند

  

  

  

آن ضربدر با میانگین حسابی دو قاعده این ذوزنقه برابر است ثابت کنید مساحت . یک ذوزنقه هم محیطی است و هم محاطی - 3

 .سی آنهامیانگین هند

  

  

  

  

  

 :شعاع دایره محاطی داخلی مثلث باشد، نشان دهید rشعاع هاي سه دایره محاطی خارجی مثلث و crو ar  ،brاگر - 4

  

) الف
1 1 1 1

a b cr r r r
   .  

  

  

  

نشان دهید همچنین) ب
1 1 1 1

a b ch h h r
   .  

  



حاتم زاده: تدوین  
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یرهدا: فصل اول   

  

  

  

  

  



حاتم زاده: تدوین  

 

AB   بخشی از دایره ي( , )C O R 

ˆو  60A   و نیمساز زاویه يA  همواره

را حساب  BCفاصله ي مرکز دایره ي محیطی این مثلث از ضلع 
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4ABدرجه رو به رو به پاره خط 30زاویه ي ) یا کمان حاوي یا کمان شامل 

  .شعاع دایره را محاسبه کنید

AB از مرکز دایره را محاسبه کنید.  

6BCاگر. ، سه راس یک مثلث اند Aو نقطه ي متحرك    60

  .را بیابید Bاز نقطه ي  Dبگذرد، فاصله ي 

6BC   و زاویه يˆ 30A  فاصله ي مرکز دایره ي محیطی این مثلث از ضلع . است

یرهدا: فصل اول   

    

یا کمان حاوي یا کمان شامل(کمان درخور: مثال

  .است

شعاع دایره را محاسبه کنید) الف       

  

  

ABفاصله ي پاره خط ) ب       

  

  

 Cو Bدو نقطه ي ثابت : مثال

بگذرد، فاصله ي  Dاز نقطه ي ثابتی مانند

6، ضلع  ABCدر مثلث : مثال

  .کنید

  

  



حاتم زاده: تدوین یرهدا: فصل اول دبیرستان نمونه دولتی شهید احمدي روشن   

42 
 

  :آزمون جامع فصل اول
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